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摘要：为了解决冗余驱动并联机构的驱动力协调问题，搭建基于动力学的控制系统，实现冗余驱动并联机床的力位

混合控制，以原有 ５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ并联机床为研究对象，改变中间 ＰＲＰＵ约束分支为冗余驱动分支，构成冗余驱动并

联机床，在其运动学分析的基础上，采用计算效率较高的 Ｋａｎｅ方法建立了该并联机床的动力学模型；应用 ＡＤＡＭＳ

软件仿真得出驱动力并与 Ｋａｎｅ动力学模型求解出的驱动力进行比较，验证了 Ｋａｎｅ动力学模型的正确性，为冗余

驱动并联机床力位混合控制研究奠定了理论基础。
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　　引言

并联机器人常用的动力学研究理论有：利用达

朗贝尔原理分析机构每个刚体部件的受力状态，列

出方程求解每个部件约束反力的 Ｎｅｗｔｏｎ Ｅｕｌａｒ
法

［１－６］
；不出现理想约束反力，不使用动力学函数，

只需进行矢量的点积、叉积运算而不需要求导的

Ｋａｎｅ法［７－１２］
；消去约束反力，以一种简单的形式建

立系统动力学方程的 Ｌａｇｒａｎｇｅ法［１１－１２］
；根据作用于

理想系统上的主动力在任何虚位移上所做的元功之

和为零进行建模的虚功原理法
［１３－１５］

等。对于冗余

驱动并联机构的动力学研究，文献［１０］运用 Ｋａｎｅ
法建立了一种新型冗余驱动２自由度摇摆台的动力
学模型，文献［１６］运用 Ｎｅｗｔｏｎ Ｅｕｌａｒ法建立了冗
余驱动３自由度 Ｔｒｉｃｅｐｔ并联机构的动力学模型，文
献［１７］运用 Ｌａｇｒａｎｇｅ法建立了冗余驱动 ２ＰＲＲＲ＋
１ＰＰＲＲ３自由度并联机构的动力学模型，文献［１８］
基于 Ｎｅｗｔｏｎ Ｅｕｌａｒ法建立了一种 ３自由度冗余驱
动并联机构的动力学模型等。

目前对于冗余驱动的研究多基于２、３自由度冗
余驱动并联机构，为了深入研究多自由度冗余驱动

并联机构驱动力协调问题，实现基于动力学的力位

混合控制，本文采用 Ｋａｎｅ法建立５自由度冗余驱动
５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ并联机床的逆向动力学模型，并用实例
对其动力学模型进行仿真。

１　５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ并联机器人运动学分析

１１　冗余驱动５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ并联机床
冗余驱动 ５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ５自由度并联机床的结

构如图 １所示，该机构通过 ５个结构完全相同的
ＵＰＳ（虎克铰、移动副、球副）分支与 １个 ＰＲＰＵ（移
动副、转动副、移动副、虎克铰）分支连接动平台与

定平台。６个分支均为驱动分支，通过控制 ５个
ＵＰＳ分支中移动副的伸缩与 ＰＲＰＵ分支中第 １个移
动副在导轨上的移动来实现动平台的位姿。中间的

ＰＲＰＵ分支同时又为约束分支，约束动平台使其无
法在其轴线方向完成旋转运动，故该并联机床的自

由度为５，形成了具有冗余驱动特性的 ５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ
并联机床。该并联机床的机构简图如图 ２所示，在
定平台、动平台上分别建立定系 ＯＡＸＡＹＡＺＡ和动系
ＯＢＸＢＹＢＺＢ。

广义坐标选为运动平台位姿表示 ｑ＝［ＡＸＢＯ　
ＡＹＢＯ　

ＡＺＢＯ　α　β］
Ｔ
，则广义速度为广义坐标导数

ｑ· ＝［ＡＸ
·

ＢＯ　
ＡＹ
·

ＢＯ　
ＡＺ
·

ＢＯ　α
·　β

·

］
Ｔ
，广义速率取 ｕ＝

ｑ· ＝［ＡＸ
·

ＢＯ　
ＡＹ
·

ＢＯ　
ＡＺ
·

ＢＯ　α
·　β

·

］
Ｔ
，运动平台的线加

图 １　５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ机床模型结构图

Ｆｉｇ．１　Ｖｉｒｔｕａｌｐｒｏｔｏｔｙｐｅｏｆ５ＵＰＳ／ＰＲＰＵｐａｒａｌｌｅｌｍａｃｈｉｎｅｔｏｏｌ
１、２．移动副　３．转动副　４．电动机　５．定平台　６．虎克铰　

７．动平台　８．主轴　９．球副
　

图 ２　５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ机床结构简图

Ｆｉｇ．２　Ｓｃｈｅｍａｔｉｃｄｉａｇｒａｍｏｆ５ＵＰＳ／ＰＲＰＵｐａｒａｌｌｅｌ

ｍａｃｈｉｎｅｔｏｏｌ
　

速度可表示为
ＡａＢ＝［

ＡＸ
··

ＢＯ　
ＡＹ
··

ＢＯ　
ＡＺ
··

ＢＯ］
Ｔ
，这些均

作为５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ冗余驱动并联机床进行动力学建
模分析的已知量。

１２　速度分析
１２１　运动平台速度分析

本文运动平台的姿态用 Ｚ Ｙ Ｘ欧拉角（α，β，

γ）来表示，其导数 α· 位于 Ｚ轴，β
·

位于 Ｙ′轴，γ· 位

于 Ｘ″轴，而 α·、β
·

和 γ· 并不相互垂直，将 α·、β
·

和 γ· 转
换到定系得到运动平台的角速度

ＡωＢ＝Ｒ（Ｚ，α）
０
０

α









·
＋Ｒ（Ｚ，α）Ｒ（Ｙ，β）

０

β
·









０

＋

Ｒ（Ｚ，α）Ｒ（Ｙ，β）Ｒ（Ｘ，γ）
γ·









０
０

（１）

本机床中 γ· ＝０，所以式（１）变为

ＡωＢ＝
０ －ｓｉｎα
０ ｃｏｓα









１ ０

α·

β









·
（２）

则运动平台的速度表示为
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ＡＶＢＯ＝Ｖｕ
ＡωＢＯ＝Ｗ{ ｕ

（３）

其中　 Ｖ＝［Ｉ３×３　Ｏ３×２］

Ｗ＝

０ －ｓｉｎα
Ｏ３×３ ０ ｃｏｓα









１ ０

式中　Ｉｍ×ｎ———ｍ×ｎ阶单位矩阵
Ｏｍ×ｎ———ｍ×ｎ阶零矩阵

１２２　ＵＰＳ分支速度分析
ＵＰＳ分支分为两部分：上半部分为摆杆，通过 Ｕ

副铰接在固定平台上，其铰点为 Ｕｉ（ｉ＝１，２，…，５）；
下半部分为伸杆，通过 Ｓ副铰接在运动平台上，其铰
点为 Ｓｉ（ｉ＝１，２，…，５）。

ＡＵｉ为由 ＯＡ指向 Ｕｉ的向量

在定系 Ａ中的表示，ＡｒＳｉ为由 ＯＢ指向 Ｓｉ的向量在定

系 Ａ中的表示，ＡＰＢＯ为 ＯＢ点在定系内的坐标。
ＵＰＳ分支杆长

ｌｉ＝｜
ＡＰＢＯ＋

ＡｒＳｉ－
ＡＵｉ｜ （４）

ＵＰＳ分支单位向量Ａｎｉ为

Ａｎｉ＝
ＡＰＢＯ＋

ＡｒＳｉ－
ＡＵｉ

｜ＡＰＢＯ＋
ＡｒＳｉ－

ＡＵｉ｜
（５）

由速度合成定理可得
ＡＶＳｉ的２种表示

ＡＶＳｉ＝
ＡＶＢＯ＋

ＡωＢ×
ＡｒＳｉ （６）

ＡＶＳｉ＝
Ａωｉ×

Ａｎｉｌｉ＋
Ａｎｉｌ

·

ｉ （７）

式中　ｌ
·

ｉ———伸杆沿摆杆轴线方向速率，由式（４）求
导得到

式（７）两边分别左叉乘分支单位向量Ａｎｉ，因为
Ａｎｉ与

Ａωｉ近似垂直，化简得到

Ａωｉ＝
Ａｎｉ×

ＡＶＳｉ
ｌｉ

（８）

联立式（３）、（６）、（８），化简得到

Ａωｉ＝
１
ｌｉ

Ａ

ｎ^ｉ（Ｖ－
Ａｒ^ＳｉＷ）ｕ （９）

式中　Ａｎ^ｉ———
Ａｎｉ的反对称矩阵

Ａｒ^Ｓｉ———
ＡｒＳｉ的反对称矩阵

设摆杆质心到 Ｕ副的距离为 ｌｉ１，则可得摆杆质
心在定系 Ａ中的线速度为

ＡＶｉ１＝
Ａωｉ×

Ａｎｉｌｉ１ （１０）
联立式（９）、（１０），化简得到

ＡＶｉ１＝－
ｌｉ１
ｌｉ
Ａｎ^２ｉ（Ｖ－

Ａｒ^ＳｉＷ）ｕ （１１）

设伸杆质心到 Ｕ副的距离为 ｌｉ２，则可得到伸杆
的质心在定系 Ａ中的线速度为

ＡＶｉ２＝
Ａωｉ×

Ａｎｉｌｉ２＋
Ａｎｉ（

ＡｎＴｉ
ＡＶＳｉ） （１２）

联立式（３）、（６）、（９）、（１２），化简得到

　　ＡＶｉ２ (＝ －
ｌｉ２
ｌｉ
Ａｎ^２ｉ＋

Ａｎｉ
ＡｎＴｉ）（Ｖ－

Ａｒ^ＳｉＷ）ｕ （１３）

１２３　ＰＲＰＵ分支速度分析
动系 Ｂ相对于定系 Ａ的旋转变换矩阵为

Ａ
ＢＲ＝

Ａ
ＢＲＺＹＸ（α，β，γ） （１４）

根据 Ｚ Ｙ Ｘ欧拉角定义，由式 （１４）进一步
得到

Ａ
ＢＲ＝Ｒ（Ｚ，α）Ｒ（Ｙ，β）Ｒ（Ｘ，γ＝９０°）＝

ｃｏｓαｃｏｓβ ｃｏｓαｓｉｎβ ｓｉｎα
ｓｉｎαｃｏｓβ ｓｉｎαｓｉｎβ －ｃｏｓα
－ｓｉｎβ ｃｏｓβ









０

（１５）

从中间分支 Ｕ副中心在定系 Ａ中的位置向量
可表示为

ＡＰＵ＝
ＡＰＢＯ＋

Ａ
ＢＲ

ＢＰＵ （１６）

式中　ＢＰＵ———中间分支 Ｕ副中心在动系 Ｂ中的位
置向量

对中间分支构建局部坐标系，如图３所示，坐标
系 Ｏ的原点位于定系 Ａ的 Ｘ轴与滚珠丝杠中心线
的交点处，坐标系１的原点位于滚珠螺母的中心。

图 ３　ＰＲＰＵ分支局部坐标系

Ｆｉｇ．３　ＬｏｃａｌｃｏｏｒｄｉｎａｔｅｓｙｓｔｅｍｏｆＰＲＰＵｂｒａｎｃｈ
　
由图３容易得到 ＰＲＰＵ分支第 １个 Ｐ副中心

（坐标系１原点）在定系 Ａ中的位置向量
ＡＰ１＝［－ｌ０Ａ　０　ｄ１］

Ｔ
（１７）

则该分支摆杆单位向量为

Ａｎ′２＝
ＡＰＢＯ＋

Ａ
ＢＲ

ＢＰＵ－
ＡＰ１

｜ＡＰＢＯ＋
Ａ
ＢＲ

ＢＰＵ－
ＡＰ１｜

（１８）

摆杆杆长

ｌ′２＝｜
ＡＰＢＯ＋

Ａ
ＢＲ

ＢＰＵ－
ＡＰ１｜ （１９）

由速度合成定理可得到 ＰＲＰＵ分支 Ｕ副中心的
线速度的２种表示

ＡＶＵ＝
ＡＶＢＯ＋

ＡωＢ×
ＡｒＵ （２０）

ＡＶＵ＝
ＡＶ′１＋

Ａω′２×
Ａｎ′２ｌ′２＋

Ａｎ′２ｌ
·

′２ （２１）

式中　ＡＶ′１———ＰＲＰＵ分支第一个移动滑块线速度
Ａω′２———ＰＲＰＵ分支摆动杆角速度
ＡｒＵ———ＯＢ指向 Ｕ副中心的向量在定系 Ａ中

的表示

对中间分支分析可知，Ｕ副中心线速度在定系
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Ａ中的 Ｚ方向分量来自第一个移动滑块的运动ＡＶ′１，

而其在 ＸＹ方向上的分量完全来自摆杆的摆动Ａω′２，
所以分别取式（２０）和式（２１）的 Ｚ方向分量和 ＸＹ
方向分量同时联立式（３），化简得到

ＡＶ′１＝ＨＺ（Ｖ－
Ａｒ^ＵＷ）ｕ

Ａω′２＝
１
ｌ′２
Ａｎ^′２ＨＸＹ（Ｖ－

Ａｒ^ＵＷ）{ ｕ
（２２）

其中　ＨＺ＝
０　０　０
０　０　０









０　０　１
　ＨＸＹ＝

１　０　０
０　１　０









０　０　０

设中间分支摆杆摆动件质心到摆杆顶端的距离

为 ｌ′２１，则其质心线速度为
ＡＶ′２１＝

ＡＶ′１＋
Ａω′２×

Ａｎ′２ｌ′２１ （２３）
联立式（２２）、（２３），化简得到

ＡＶ′２１ (＝ ＨＺ－
ｌ′２１
ｌ′２
Ａｎ^′２

２Ｈ )ＸＹ （Ｖ－
Ａｒ^ＵＷ）ｕ（２４）

设 ＰＲＰＵ分支摆杆伸缩件质心到摆杆顶的距离

为 ｌ′２２，则其质心线速度为
ＡＶ′２２＝

ＡＶ′１＋
Ａω′２×

Ａｎ′２ｌ′２２＋
Ａｎ′２（

Ａｎ′２
ＴＡＶＵ）（２５）

联立式（３）、（２０）、（２２），化简得到

ＡＶ′２２ (＝ ＨＺ－
ｌ′２２
ｌ′２
Ａｎ^′２

２ＨＸＹ＋
Ａｎ′２

Ａｎ′２ )Ｔ ×

（Ｖ－Ａｒ^ＵＷ）ｕ （２６）

１３　偏速度分析
１３１　运动平台偏速度分析

由式（３）容易得到运动平台的偏线速度和偏角
速度为

ＶＢ＝Ｖ
ωＢ＝{ Ｗ

（２７）

１３２　ＵＰＳ分支偏速度分析
由式（９）、（１１）容易得到 ＵＰＳ分支摆杆质心的

偏线速度和偏角速度为

Ｖｉ１＝－
ｌｉ１
ｌｉ
Ａｎ^２ｉ（Ｖ－

Ａｒ^ＳｉＷ）

ωｉ１＝
１
ｌｉ
Ａｎ^ｉ（Ｖ－

Ａｒ^ＳｉＷ









 ）

（２８）

由式（９）、（１３）容易得到 ＵＰＳ分支伸杆质心的
偏线速度和偏角速度为

　

Ｖｉ２ (＝ －
ｌｉ２
ｌｉ
Ａｎ^２ｉ＋

Ａｎｉ
ＡｎＴ )ｉ （Ｖ－Ａｒ^ＳｉＷ）

ωｉ２＝
１
ｌｉ
Ａｎ^ｉ（Ｖ－

Ａｒ^ＳｉＷ









 ）

（２９）

１３３　ＰＲＰＵ分支偏速度分析
由式（２２）容易得到该分支第一个移动滑块的

偏线速度和偏角速度为

Ｖ′１＝ＨＺ（Ｖ－
Ａｒ^ＳｉＷ）

ω′ｉ＝Ｏ{
３×５

（３０）

由式（２２）、（２４）得到该分支摆杆摆动件质心的
偏线速度和偏角速度为

Ｖ′２１ (＝ ＨＺ－
ｌ′２１
ｌ′２
Ａｎ^′２

２Ｈ )ＸＹ （Ｖ－
Ａｒ^ＵＷ）

ω′２１＝
１
ｌ′２
Ａｎ^′２ＨＸＹ（Ｖ－

Ａｒ^ＳｉＷ









 ）

（３１）

由式（２２）、（２６）得到该分支摆杆伸缩件质心的
偏线速度和偏角速度为

Ｖ′２２ (＝ ＨＺ－
ｌ′２２
ｌ′２
Ａｎ^′２

２ＨＸＹ＋
Ａｎ′２

Ａｎ′２ )Ｔ （Ｖ－Ａｒ^ＵＷ）
ω′２２＝

１
ｌ′２
Ａｎ^′２ＨＸＹ（Ｖ－

Ａｒ^ＵＷ









 ）

（３２）
１４　加速度分析
１４１　运动平台加速度分析

由已知条件得到运动平台的线加速度，对

式（２）求导得其角加速度
ＡａＢ＝［

ＡＸ
··

ＢＯ　
ＡＹ
··

ＢＯ　
ＡＺ
··

ＢＯ］
Ｔ

ＡεＢ＝

－ｃｏｓαα·β
·

－ｓｉｎαβ
··

－ｓｉｎαα·β
·

＋ｃｏｓαβ
··

α

























··

（３３）

１４２　ＵＰＳ分支构件加速度分析
根据加速度合成定理得 Ｓｉ点线加速度为

ＡａＳｉ＝
ＡａＢ＋

ＡεＢ×
ＡｒＳｉ （３４）

对 ＵＰＳ分支，忽略牵连加速度中的法向加速
度，得到 Ｓ副铰点 Ｓｉ的加速度为

ＡａＳｉ＝
Ａａｅ
Ｓｉ
＋Ａａｘ

Ｓｉ
＋Ａａｃ

Ｓｉ
（３５）

其中 Ａａｅ
Ｓｉ
＝Ａεｉ×

Ａｎｉｌｉ　
Ａａｘ
Ｓｉ
＝Ａｎｉｌ

··

ｉ

Ａａｃ
Ｓｉ
＝２Ａωｉ×

Ａｎｉｌ
·

ｉ

式中　Ａａｅ
Ｓｉ
———牵连加速度　　Ａａｘ

Ｓｉ
———相对加速度

Ａａｃ
Ｓｉ
———科氏加速度

为减少求导运算，将式（３５）中的相对加速度和
科氏加速度作如下简化

Ａａｘ
Ｓｉ
＝Ａｎｉｌ

··

ｉ＝
Ａｎｉ

ＡｎＴｉ
Ａａ
Ｓｉ

（３６）
Ａａｃ
Ｓｉ
＝２Ａωｉ×

Ａｎｉｌ
·

ｉ＝２
Ａωｉ×（

Ａｎｉ
ＡｎＴｉ

ＡＶＳｉ）（３７）

联立式（３４）、（３５）两边左叉乘Ａｎｉ，将式（３７）代
入，得到 ＵＰＳ分支角加速度

Ａεｉ＝
１
ｌｉ
｛
Ａｎｉ×

ＡａＢ＋
Ａｎｉ×（

ＡεＢ×
ＡｒＳｉ）－

２Ａｎｉ×［
Ａωｉ×（

Ａｎｉ
ＡｎＴｉ

ＡＶＳｉ）］｝ （３８）
ＵＰＳ分支摆杆质心的线加速度为
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Ａａｉ１＝
Ａεｉ×

Ａｎｉｌｉ１ （３９）
ＵＰＳ分支伸杆质心的线加速度为

Ａａｉ２＝
Ａεｉ×

Ａｎｉｌｉ２＋
Ａｎｉ

ＡｎＴｉ
ＡａＳｉ＋

２Ａωｉ×（
Ａｎｉ

ＡｎＴｉ
ＡＶＳｉ） （４０）

１４３　ＰＲＰＵ分支构件加速度分析
运动平台 Ｕ副铰点的线加速度为

ＡａＵ＝
ＡａＢ＋

ＡεＢ×
ＡｒＵ （４１）

运动平台 Ｕ副铰点的线加速度还可表示为
ＡａＵ＝

Ａａ′１＋
Ａε′２×

Ａｎ′２ｌ′２＋
Ａｎ′２ｌ

··

′２＋２
Ａω′２×

Ａｎ′２ｌ
·

′２
（４２）

同式（２２）可得
Ａａ′１＝ＨＺ（

ＡａＢ＋
ＡεＢ×

ＡｒＵ）
Ａε′２×

Ａｎ′２ｌ′２＋２
Ａω′２×

Ａｎ′２ｌ
·

′２＋
Ａｎ′２ｌ

··

′２＝

　　ＨＸＹ（
ＡａＢ＋

ＡεＢ×
ＡｒＵ

{
）

（４３）

对式（４３）中的第２式两边同时左叉乘Ａｎ′２化简得

Ａε′２＝
１
ｌ′２
［
Ａｎ′２×ＨＸＹ（

ＡａＢ＋
ＡεＢ×

ＡｒＵ）－

２Ａｎ^′２×（
Ａω′２

Ａｎ′２ｌ
·

′２）］ （４４）
化简式（４４）中的导数项得到 ＰＲＰＵ分支摆杆

的角加速度

Ａε′２＝
１
ｌ′２
［
Ａｎ′２×ＨＸＹ（

ＡａＢ＋
ＡεＢ×

ＡｒＵ）－

２Ａｎ^′２
Ａω^′２（

Ａｎ′２
Ａｎ′２

ＴＡＶＵ）］ （４５）
由式（４３）的第１式可得 ＰＲＰＵ分支第一个移动

滑块的线加速度为
Ａａ′１＝ＨＺ（

ＡａＢ＋
ＡεＢ×

ＡｒＵ） （４６）
分析可知该滑块并无转动自由度，则其角加速

度为
Ａε′１＝Ｏ３×１ （４７）

ＰＲＰＵ分支摆杆摆动件质心的线加速度为
Ａａ′２１＝

Ａａ′１＋
Ａε′２×

Ａｎ′２ｌ′２１ （４８）
ＰＲＰＵ分支摆杆伸缩件质心的线加速度为

Ａａ′２２＝
Ａａ′１＋

Ａε′２×
Ａｎ′２ｌ′２２＋２

Ａω′２×
Ａｎ′２ｌ

·

′２＋
Ａｎ′２ｌ

··

′２
（４９）

化简式（４９）中的导数项得
Ａａ′２２＝

Ａａ′１＋
Ａε′２×

Ａｎ′２ｌ′２２＋
２Ａω′２×（

Ａｎ′２
Ａｎ′２

ＴＡＶＵ）＋
Ａｎ′２

Ａｎ′２
ＴＡａＵ （５０）

２　动力学分析

冗余系统广义主动力为

Ｆｚｒ＝ｍＢｇ
ｖＢ＋∑

２

ｉ＝１
ｍ′２ｉｇ

ｖ′２ｉ＋

∑
５

ｉ＝１
（ｍｉ１ｇ－ｆｉ

Ａｎｉ）
ｖｉ１＋

∑
５

ｉ＝１
（ｍｉ２ｇ＋ｆｉ

Ａｎｉ）
ｖｉ２＋ｆ６

Ａｎ′１
ｖ′１ （５１）

其中
Ａｎ′１＝［０　０　１］

Ｔ

式中　Ａｎ′１———冗余驱动力 ｆ６的单位向量
冗余系统广义惯性力为

Ｆｚｒ＝－ｍＢ
ＡａＢ

ｖＶ－∑
２

ｉ＝１
ｍ′２ｉ

Ａａ２ｉ
ｖ′２ｉ－

∑
５

ｉ＝１
ｍｉ１

Ａａｉ１
ｖｉ１－∑

５

ｉ＝１
ｍｉ２

Ａａｉ２
ｖｉ２－ｍ′１

Ａａ′１
ｖ′１－

［ＩＢ
ＡεＢ＋

Ａωｉ×（ＩＢ
ＡωＢ）］

ωＢ－

∑
５

ｉ＝１
［ＩＵ

Ａεｉ＋
Ａωｉ×（ＩＵ

Ａωｉ）］
ωｉ－

∑
５

ｉ＝１
［ＩＳ

Ａεｉ＋
Ａωｉ×（ＩＳ

Ａωｉ）］
ωｉ－

∑
２

ｉ＝１
［Ｉｉ

Ａε′２＋
Ａω′２×（Ｉｉ

Ａω′２）］
ω′２ （５２）

则 Ｋａｎｅ动力学模型为
Ｆｚｒ＋

Ｆｚｒ＝０ （５３）
引入 Ｆ′ｚｒ，令

Ｆ′ｚｒ＝Ｆｚｒ－ｍＢｇ
ｖＢ－∑

２

ｉ＝１
ｍ′２ｉｇ

ｖ′２ｉ－

∑
５

ｉ＝１
ｍｉ１ｇ

ｖｉ１－∑
５

ｉ＝１
ｍｉ２ｇ

ｖｉ２ （５４）

则式（５３）化简为
ＪｒＦｑｒ＝－Ｆ′ｚｒ－

Ｆｚｒ （５５）

其中 Ｆｑｒ＝［ｆ１　ｆ２　ｆ３　ｆ４　ｆ５　ｆ６］
Ｔ

Ｊｒ＝

ＡｎＴ１（
ｖ１１－

ｖ１２）
ＡｎＴ２（

ｖ２１－
ｖ２２）

ＡｎＴ３（
ｖ３１－

ｖ３２）
ＡｎＴ４（

ｖ４１－
ｖ４２）

ＡｎＴ５（
ｖ５１－

ｖ５２）
Ａｎ′１

Ｔｖ′





















１

Ｔ

５×６

式中　Ｆｑｒ———冗余驱动力矢
Ｊｒ———传力矩阵

本文以驱动力 ２范数最小为优化目标，求得
５ＵＰＳ ＰＲＰＵ冗余并联机床的驱动力矢为

Ｆｑｒ＝Ｊ
Ｔ
ｒ（ＪｒＪ

Ｔ
ｒ）

－１
（－Ｆ′ｚｒ－

Ｆｚｒ） （５６）
同理可求得机床在非冗余时的驱动力矢为

Ｆｑｆ＝Ｊ
－１
ｆ （－Ｆ′ｚｆ－

Ｆｚｆ） （５７）

３　Ｋａｎｅ动力学模型验证

由于存在多种冗余驱动力优化算法，因此本文

不验证某种优化算法得到的冗余驱动力，而验证机

床非冗余驱动力，即可验证 Ｋａｎｅ动力学模型的正确
性。将 ＡＤＡＭＳ仿真得出的驱动力与 Ｋａｎｅ动力学
模型求解出的驱动力进行比较，若两者相等或相差

很小，则认为所建立的 Ｋａｎｅ动力学模型正确。
并联机床常见的运动形式是平动，因此本文给
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出了５ＵＰＳ／ＰＲＰＵ冗余并联机床动力学仿真的空载
平动算例。采用三维实体模型中的机床结构参数，

机床的运动参数如表１所示。运动平台中心的轨迹
参数方程为

ｘ＝ｘ０
ｙ＝Ｒ０ｓｉｎωｔ

ｚ＝Ｒ０ｃｏｓω
{

ｔ

（５８）

式中　ｘ０———轨迹所在平面的 Ｘ坐标
Ｒ０———轨迹半径　　ω———轨迹角速度
ｔ———运动时间

表 １　仿真参数

Ｔａｂ．１　Ｓｉｍｕｌａｔｉｏｎｐａｒａｍｅｔｅｒｓ

参数
α／

ｒａｄ

β／

ｒａｄ

γ／

ｒａｄ

ω／

（ｒａｄ·ｓ－１）
Ｒ０／ｍ ｘ０／ｍ

数值 ０ ０ π／２ ０１７９ ０１５ １０１９

　　将上述平动算例代入本文所建立的机床空载非
冗余动力学模型，求得该机床在一个圆周运动周期

内５个驱动分支的驱动力如图 ４所示，由图可以看
出，在走圆过程中由非冗余动力学模型计算出的驱

动力都呈正、余弦曲线变化，这与机床实际运行过程

中各个轴的运动是正余弦函数相一致，可初步判定

图 ４　非冗余动力学模型平动算例驱动力

Ｆｉｇ．４　Ｄｒｉｖｉｎｇｆｏｒｃｅｓｏｆｎｏｎｒｅｄｕｎｄａｎｔｄｙｎａｍｉｃ

ｍｏｄｅｌｔｒａｎｓｌａｔｉｏｎｅｘａｍｐｌｅ
　

动力学模型的正确性。

在 ＡＤＡＭＳ中对非冗余机床平动算例进行动力
学仿真，仿真参数不变（表１），得出５个分支杆的驱
动力数据，即驱动力测量值。将由动力学模型求解

出的驱动力理论值与 ＡＤＡＭＳ得到的测量值进行比
较，得出如图 ５所示的驱动力偏差曲线，从图中看
出，两组驱动力的偏差很小，偏差绝对值的最大值为

００６８Ｎ，可以认为数值基本相等，从而可以验证所
建立的 Ｋａｎｅ动力学模型的正确性。

图 ５　非冗余动力学模型平动算例的理论驱动力

与测量驱动力偏差

Ｆｉｇ．５　Ｄｅｖｉａｔｉｏｎｓｂｅｔｗｅｅｎｔｈｅｏｒｅｔｉｃａｌｄｒｉｖｉｎｇｆｏｒｃｅａｎｄ

ｍｅａｓｕｒｅｄｄｒｉｖｉｎｇｆｏｒｃｅｏｆｎｏｎｒｅｄｕｎｄａｎｔｄｙｎａｍｉｃ

ｍｏｄｅｌｔｒａｎｓｌａｔｉｏｎｅｘａｍｐｌｅ
　

４　结论

（１）根据冗余驱动并联机床机构的构型特点，
改变原中间 ＰＲＰＵ被动约束分支为主动冗余驱动分
支，构成冗余驱动并联机床，采用计算效率较高的

Ｋａｎｅ方法建立了该多自由度冗余驱动并联机器人
的动力学模型，得到了驱动力协调分配机理。

（２）运用 ＡＤＡＭＳ软件仿真得的驱动力，与
Ｋａｎｅ动力学模型求解出的驱动力进行比较，两组驱
动力的偏差很小，验证了 Ｋａｎｅ动力学模型的正确
性，为该机床后续的驱动力协调问题及基于动力学

的力位混合控制研究奠定了理论基础。
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